(vardas, pavardeé ir klase)

Olimpiadiniy matematikos uzdaviniy
pratyby sasiuvinis 5-10 klaséms

NEIMANOMI* UZDAVINIAI

Pirma dalis

TURINYS:

Uzdaviniai 2
Patarimai, uZuominos ir nurodymai 58
Sachmaty figiiry éjimai 71
Sachmaty lenta 72
Matematikos renginiy kalendorius 72

Skyriy pradzioje rasi mintis, kurias uZraSé¢ Vilniaus jézuity gimnazijos mokiniai
2009-2014 metais, dalydamiesi savo patyrimais bei atsakydami j klausimus:

- Kas man yra matematika? - Kaip jauciuosi spresdamas uzdavinius?
- Jeigu matematika biity....., tai spresdamas uzdavinius, as.......

- Kaip jauciuosi pamates ,,neimanoma‘ uzdavinj?

- Kaip jauciuosi, kai pavyksta iSspresti ,,nejmanoma* uzdavinj?

- Man sunkesnis uzdavinys — tarsi....., o spresdamas ji, as .......

- Pamates sunkesnj uzdavinj, as .... , spresdamas ji, ... , 0 iSsprendes ji, ... .

VirSelis ir iliustracijos — Severijos Juskaites.

Smagu, kad ketini imtis uZdaviniy, kuriy daznas pabtuigsta! Naudok §j sgsiuvinj kaip
»matematinj dienorastj“: pasiZymek jame savo jausmus, pasisekimus bei nesékmes.
Tam skirti ir pridedami jsivertinimo lipdukai. Tai padés Tau pastebéti, kaip augi
matematikoje, ir véliau teiks daug smagiy prisiminimy.

Linkiu sékmeés!

Eduardas Juska, Siy pratyby sudarytojas
(matburelis @ gmail.com, fb.com/StudijaQED)



Jauciu susidoméjimq, kai sprendziu, ir dZiaugsmq, kai iSsprendZiu.
Spresdamas uZdavinj as jauciu silpng jtampgq. Linksmumq ir kartu baime.

1 skyrius. Skaiciai, skaitmenys, skaitmeny suma

Zinia, 7odZiai sudaryti i§ raidZiy, o skaiciai - i§ skaitmeny. Stai 5 — skaiius i§ vieno
skaitmens. O 1234567 — jau iS septyniy, todél
dar sakoma, kad jis - septynZenklis skaicius.

Jeigu jau iSdrjsai atsiversti §iuos ,,Nejmanomus*
uzdavinius, turbiit nenustebsi, kad kalbésim ir
apie laaaaaabai didelius skaicius. PavyzdZziui,
sudarytus i$ lygiai milijono skaitmenuy, kitaip
tariant, milijonZenklius skaicius.

O [sivaizduok, kad kas sekundg parasai lygiai po
1 skaitmenj. Kiek mazdaug laiko uZtruktum,
kol parasytum kokj nors milijonZenklj skaiciy?

A 3 paras B 12 pary C 3 meénesius D 1 metus E 2 metus

(Jei ilgesni laikg nekyla minciy, kaip spresti, nespéliok ,,aklai* -
geriau atsiversk ,,Patarimy, uZuominy ir nurodymy‘ skyrelj 58 puslapyje).

Beje, Siame pratyby sasiuvinyje tai yra pirmas ir paskutinis uzdavinys, kuriame pateikti
atsakymy variantai. Visiems kitiems uZdaviniams reikés, kad uZraSytum sprendimg.

Matematikus daznai domina skaiciaus skaitmeny suma (gal net Zinai, kodel?).
Ivairiuose konkursuose pasitaiko ir uzdaviniy, kur minima skai¢iaus skaitmeny sandauga.
Netrukus suzinosi, kad kai kuriuos daugiaZenklius skaiCius galima gan glaustai apraSyti!

@® Suskaiciuok Stai tokiy milijonZenkliy skai¢iy skaitmeny suma bei sandaugg ir jrasyk i
Sig lentele (skaiCiavimus gali rasyti paraStése, kitame puslapyje arba juodrastyje):

Skaitmeny

MilijonZenklio skaic¢iaus apraSymas Skaitmeny suma
sandauga

Skaicius, kurio pirmasis skaitmuo - vienetas,
o visi kiti — nuliai.

Skaicius, sudarytas vien i$ vienetuky.

Skaicius, sudarytas vien i$ pasikartojanciy

gabaliuky 2015 20152015..... 2015
Skaicius, sudarytas vien i$ pasikartojanciy D
gabaliuky 2115 21152115.....2115

O ¢ia jrasyk savo sugalvoto skai¢iaus
apraSymag ir pasiiilyk §j uzZdavinj draugams:




Zenkleliu & paZzyméti sunkesni uZdaviniai arba jy dalys, tad ar spresti juos dabar, ar ne —
pasirink savo nuozitra. (Dalj Siy sunkesniyjy rasi antroje pratyby dalyje).

Stai ir kitam uZdavinyje dvi dalys paprastos, o tre¢ioji — ,,zvaigzdéta“.

© a) Dvizenklio skaiCiaus ir dvigubai uZ jj didesnio skai¢iaus skaitmeny sumos vienodos.
Pateik tokios skai¢iy poros pavyzdi.

b) Rask dviZenklj skaiciy, kuri padauginus i$ bet kokio vienaZenklio skaiciaus,
jo skaitmeny suma nepasikeisty.

¢) ¥ Rask visus dvizenklius skaiCius, atitinkancius b) dalies salyga.

Po itempto galvojimo verta atsipalaiduoti. PasigardZiuok S§iais galvostkiais:

O Kas Estijoje pirmoje vietoje, o Lietuvoje — trecioje?

© Feliksas groja gitara, Rokas — smuiku, Sariinas — trombonu. Tai kuriuo instrumentu
— akordeonu, birbyne, fortepionu, klarnetu ar vargonais groja Jonas?

0@ Jei plokstumoje pazymeétum 3 taskus ir per kiekvienus du taSkus nubréZtum po tiese,
tai priklausomai nuo tasky iSsidéstymo gautum arba viena, arba tris skirtingas tieses.

/

ISdestyk 5 taskus taip, kad per kiekvienus du tasSkus nubrézes po tiese, gautum:
a) 5 skirtingas tieses; b) 6 skirtingas tieses.

@ Sukarpyk kvadratg j du lygius:
a) penkiakampius; b) SeSiakampius.




Man sunkesnis uZdavinys — tarsi stipriai uzvyniota dovana. Spresdamas jj, as nekantrauju
suZinoti, kas jo viduje, todél kuo greiciau jj vynioju, o isvyniojes labai dZiaugiuosi.

2 skyrius. Plius minus vienas
O Kiek reikia pjovimy, kad 2 metry ilgio lenta biity supjaustyta 20 cm ilgio gabaliukais?

(Déti atpjautas dalis vieng ant kitos draudZiama.)

@® Palei vieng kelio puse vienodais atstumais pasodinti medziai. Nuo pirmojo iki
deSimtojo yra 10 metry. Kiek metry yra nuo pirmojo iki Simtojo medzio?

© Stalius turéjo kelias lentas. DvideSimt karty atpjovus po 20 cm, gavosi 27 vienodi
gabaliukai, ir jokiy atlieky neliko. Kiek gi lenty jis tur¢jo i§ pradziy, jei vienu metu
pjaudavo tik vieng lentg ar jos gabalg?

.iZ
O Tomas Sojeris dazys tvorg, kurios stulpeliai - y
sunumeruoti. Pirmaja diena jis dazo tik pacius °
stulpelius nuo 10-to iki 99-to stulpelio imtinai. i
Kiek stulpeliy i8 viso jis nudazys per $ig dieng? '
(0]
0 e
] ¥

© UzZrasydamas atliekamus veiksmus, apskaiciuok, kiek yra i§ viso:

a) dvizenkliy skaiciy?

b) trizenkliy skaiciy?

¢) keturZenkliy skaiciy?

d) ¥ milijonzenkliy skaiciy?

Vél laikas truputj kitokiems uzdaviniams. Idémiai skaityk salygas ir biik pasiruoses
netikétumams!
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@ Ant stalo guli 15 saldainiy. Pirmasis Zaidéjas padalija juos j dvi kriiveles (saldainiai
turi likti sveiki ir visi lieka ant stalo). Antrasis zaid¢jas iSsirenka bet kurig kravele ir ja
padalija j dvi - nebitinai lygias - kriiveles. Dabar vél pirmasis pasirenka dalinimui bet
kurig ant stalo gulincig kriivele.

Taip jie pakaitomis dalija kriiveles ] maZesnes, kol kuris nors zaidéjas nebeturi kg daryti,
nes kriivelés i§ vieno saldainio jau nebedalijamos. Tod¢l jis latkomas pralaimejusiu, o jo
varzovas - laimejusiu.

a) Kuriuo rinktumeisi buti Siame Zaidime — pirmuoju ar antruoju?
b) Kaip Zaistum, kad laimétum?

¢) Kaip atsakytum j tuos pacius du klausimus, jei buty 2016 saldainiy?
(¥ Paaiskink, kodél esi garantuotas, kad laimési.)

@ Kupranugaris iSlaiko 6 centneriy svorj vieng valanda.
Kiek laiko jis iSlaikyty 600 centneriy svorj?

©® Kairiajame kvadrate sta¢iakampiai Nr. 1 ir Nr. 2 turi pilnai sutampancia krasting, o
staCiakampis Nr. 3 neturi pilnai sutampancios krastinés nei su vienu sta¢iakampiu.
Padalyk deSiniji kvadratg i penkis sta¢iakampius taip, kad nei vienas i$ jy neturety pilnai
sutampancios krastines su kitu. Ir aiSku, jokiy kity figiiry kvadrate likti neturi!

© Isdéstyk 5 taskus taip, kad per kiekvienus du taskus nubrézes po tiesg, gautum:
a) 8 skirtingas tieses; b) 10 skirtingy tiesiy.



Spresdamas uZdavinius, as jauciu stipréjimq ir augimaq.

3 skyrius. Lyginiai ir nelyginiai skaiciai

Pirmuose 4 uZdaviniuose atsakymui pakanka vienos raideés:
L reiskia lyginj skaiciy, o N — nelyginj.

© Uzpildyk tokig sudéties, atimties ir daugybos lentele:

L+L= L+ N= N+ N=
L—L: L—N: N—N:
LxL= L x N= N x N=

@® Kokj skaiciy - lyginj ar nelyginj — gausi sudéjes:

a) 3 lyginius skaicius, b) 4 lyginius skaicius,
¢) 5 lyginius skaicius, d) 6 lyginius skaicius,
e) 2015 lyginiy skaiciy, f) 2016 lyginiy skaiciy.

UzraSyk, kokj désninguma pastebi.

© Kokj skaiciy - lyginj ar nelyginj — gausi sudéjes:

a) 3 nelyginius skaicius, b) 4 nelyginius skaicius,
¢) 5 nelyginius skaicius, d) 6 nelyginius skaiCius,
e) 2015 nelyginiy skai¢iy,  f) 2016 nelyginiy skaiciy.

UzrasSyk, kokj désninguma pastebi.

O Kaip manai, kurie i$ $iy skai¢iy yra lyginiai, o kurie — nelyginiai?

a) 0, b) -1, c) -2, d) -3
O [sivaizduok, kad kiSenése turi pakankamai monety po 1 franka, 3 frankus ir 5 frankus.
Ar gali, iSsitraukes lygiai deSimt monety (nebiitinai visos turi biiti vienodos vertes),

sumoketi lygiai a) 20 franky, b) 25 frankus?

Jei taip, tai parodyk kaip, o jei ne - uzraSyk savo paaiskinima.



6] 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 =
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Lentoje eilute paraSyti skaiciai nuo 1 iki 10. Du Zaidéjai paeiliui jrao arba ,+ arba ,—
Zenkla pries pasirinktg skai¢iy, jskaitant ir patj pirmajj. Kai visi 10 Zenkly jau biina
jrasyti, atliekami sudéties ir atimties veiksmai. Jei gautas rezultatas lyginis — laimi
pirmasis, jei nelyginis — antrasis.

a) Kuriuo rinktumeisi biti Siame Zaidime — pirmuoju ar antruoju?

b) Kaip Zaistum, kad laimétum?

¢) Kaip atsakytum j tuos pacius du klausimus, jei buty paraSyti skai¢iai nuo 1 iki
2016? (& Paaiskink, kodél esi garantuotas, kad laimési.)

@ Perdék 5 degtukus, kad gautysi 3 kvadratai. Jokiy atliekamy degtuky likti neturi!

©® Padalyk 3 x 9 dydzio sta¢iakampj j astuonis kvadratus (nebitinai vienodo dydzio).

© Yra Sesi skrituliukai. Jie iSdéstyti taip, kad galima nubrézti tiktai dvi tieses, kurios eity
per triju skrituliuky centrus. Perkelk vieng skrituliukg taip, kad biity galima nubreZti
keturias tieses, kuriy kiekviena eity per trijy skrituliuky centrus.




Patarimai, uZuominos ir nurodymai

1 skyrius. Skaiciai, skaitmenys, skaitmeny suma

© Galima bandyti 1000000 dalyti i§ 60, tada gautg dalmenj dar i 60 ir t.t.

Bet tikslg galima pasiekti ir tokiu biidu: klausk saves, kiek sekundziy sudaro 1 minute?
Kiek sekundZziy sudaro 1 valanda? 1 parag?

@® Kai skaicius sudarytas i$ gabaliuky, verta paskaiciuoti vieno gabaliuko skaitmeny
sumg bei apskaiciuoti, i§ kiek gabaliuky sudarytas skaicius.

© a) Prisimink vienaZenkliy skai¢iy daugybos lentele — vienas skaiCius joje yra
ypatingas...

b) Gal tinka kuris nors i$ ty skaiciy, kuriuos nurodei a) dalyje?

O Koks bebiitum Lietuvos patriotas, §j uzdavinj iSspresi greiciau, jei zitrési tik j pacia
uzdavinio sglyga ©.

O Jeigu iSsprendei @ uzdavinj, kity uzuominy Tau nebereikia ©.

@ Kai neturi minéiy, kaip pradéti spresti sudétingesnj uzdavinj, pirma pabandyk iSspresti
paprastesnj. Na, pvz. kaip sukarpyti kvadrata i du lygius trikampius arba keturkampius?

2 skyrius. Plius minus vienas

@ Jei atstumga tarp gretimy medZziy pavadintum ,,zingsniu®, kiek Zingsniy bty tarp
pirmojo ir deSimtojo medzio?

© Ar pastebéjai, kaip pasikeicia bendras lenty ir gabaliuky skaicius po vieno pjovimo?
O Atkreipk démesj j skyriaus tema.

O Gali jsivaizduoti, kad skaiciai — tai tvoros stulpeliai.

O Pirmiausia suZaisk $j Zaidima su draugu ar pats su savimi, ypatingai nesistengdamas
laiméti — svarbu tik laikytis taisykliy. Suzaisk dar karta. Kg pastebi?

Arba gali ,,pasimaZinti* sau uzdavinj, pradédamas nuo 2 saldainiy. Tada suZaisk su 3,
véliau su 4, 5 ir t.t.

Beje, $is uzdavinys siejasi su @ ir ® uzdaviniu.

@ Neskubék skaiciuoti — geriau kuo ryskiau jsivaizduok situacija.

® Ar pastebéjai, kad kai kuris nors sta¢iakampis uZima du pradinio kvadrato kampus,
kyla problemy? Pabandyk iSdéstyti staciakampius kaZkaip kitaip.

3 skyrius. Lyginiai ir nelyginiai skaiciai

© b) Naudokis ankstesniuose dviejuose uzdaviniuose atrastais désningumais.
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